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89=EF6GRM<I A4 i- R FBK>G; 

�) iF  – EG@@4 6E9I 4>F<6AOI (6AGFD9AA<I < 6A9LA<I) E<?, 4 iR  – EG@@4 6E9I 
C4EE<6AOI E<?, 89=EF6GRM<I A4 i- R FBK>G. 

 

54. �E?< A4 N FBK9> E<EF9@O A4?B:9AO k E6S;9=, FB K<E?B A9;46<E<@OI C9D9@9AAOI, 
BC<EO64RM<I, 86<:9A<9 FBK9> (K<E?B EF9C9A9= E6B5B8O s) 6 B5M9@ E?GK49 BCD989?S9FES F4>: 

�) s N ký  ; 

�) s k Ný  ; 

�) 2s N ký  ; 

�) 2s k Ný  ; 

�) 3s N ký  ; 

�) 3s k Ný  . 

 

55. #9D9@9M9A<S FBK9> E<EF9@O E A4?B:9AAO@< A4 A<I E6S;S@< @B7GF 5OFP 
6B;@B:AO@<, 89=EF6<F9?PAO@< < 6<DFG4?PAO@<. #D< QFB@ 

�) 6B;@B:AO9 – QFB @4?O9 C9D9@9M9A<S idr , G8B6?9F6BDSRM<9 6FBDB@G ;4>BAG 
!PRFBA4, 89=EF6<F9?PAO9 ir , 8BCGE>49@O9 E6S;S@< < 6<DFG4?PAO9 irô  – QFB 6B;@B:AO9 
C9D9@9M9A<S 6 84AAO= @B@9AF 6D9@9A; 

�) 89=EF6<F9?PAO9 idr  – QFB F9 <; 6B;@B:AOI, >BFBDO9 CB8K<ASRFES 6FBDB@G ;4>BAG 
!PRFBA4; 

�) 6B;@B:AO9 < 89=EF6<F9?PAO9 C9D9@9M9A<S EB6C484RF, 4 6<DFG4?PAO9 
C9D9@9M9A<S i

rô  EB6C484RF E 6B;@B:AO@< < 89=EF6<F9?PAO@< 6 84AAO= @B@9AF 6D9@9A<; 
�) 6E9 C9D9@9M9A<S idr , i

r  < i
rô  G8B6?9F6BDSRF ;4>BA4@ !PRFBA4; 

�) 6B;@B:AO9 – QFB @4?O9 C9D9@9M9A<S i
r , 8BCGE>49@O9 E6S;S@<, 6<DFG4?PAO9 

i
rô  – QFB 6B;@B:AO9 C9D9@9M9A<S 6 84AAO= @B@9AF 6D9@9A, 89=EF6<F9?PAO9 idr  – QFB F9 <; 
6B;@B:AOI, >BFBDO9 CB8K<ASRFES 6FBDB@G ;4>BAG !PRFBA4  

 

56. �<DFG4?PAB= D45BFB= 4>F<6AOI < C4EE<6AOI E<?, 89=EF6GRM<I A4 i-R FBK>G 
E<EF9@O A4 99 6<DFG4?PAB@  C9D9@9M9A<< irô  A4;O649FES 

�) D45BF4 6E9I 4>F<6AOI E<?, 89=EF6GRM<I A4 i-.R FBK>G A4 99 C9D9@9M9A<< i
rô  

i i iA F rô ôý ; 

�) D45BF4 6E9I 4>F<6AOI < C4EE<6AOI E<?, 89=EF6GRM<I A4 i-R FBK>G A4 99 



C9D9@9M9A<< irô   ( )i i iA F R rô ôý  ; 

�) D45BF4 6E9I, 89=EF6GRM<I A4 i-R FBK>G A4 99 C9D9@9M9A<< irô   i iA R rô ôý . 

 

57. �894?PAO@< A4;O64RFES E6S;<, 6<DFG4?PA4S D45BF4 >BFBDOI A4 6<DFG4?PAOI 
C9D9@9M9A<SI irô  6E9I FBK9> E<EF9@O 

�) ( ) 0
N

i i i

i

A F R rô ôý  ý ; 

�) 0
N

i i

i

A R rô ôý ý ; 

�) 0
N

i

i

A F rô ôý ý . 

 

58. "5B5M9AAO@< >BBD8<A4F4@< A4;O64RFES 
�) s A9;46<E<@OI 69?<K<A qñ  ( 1,2,..., sñ ý ) F4><I, KFB 6E9 1 2 1( , ,..., ) ( )

i i sr r q q q r qñý ý ; 

�) s A9;46<E<@OI 69?<K<A qñ  ( 1,2,..., sñ ý ) F4><I, KFB 6E9 
1 2( , ,..., )

i N
q q r r rñ ñý ; 

�) s A9;46<E<@OI 69?<K<A qñ  A9 E6S;4AAOI E >BBD8<A4F4@< FBK9> E<EF9@O 
i

r . 

 

59. "5B5M9AAO9 E<?O ( 1,2,..., )Q sñ ñ ý  6 B5M9@ E?GK49 < 6B 6A9LA<I CBF9AJ<4?PAOI 
CB?SI 66B8SFES >4> 

�) ,  i
i

i

r u
Q F Q

q q
ñ ñ

ñ ñ


ý ý 

 ; 

�) ,  i

i

u
Q Fq Q

q
ñ ñ ñ

ñ


ý ý 

 ; 

�) , i
i

i

r u
Q F Q

q q
ñ ñ

ñ ñ


ý ý 

  ,     i

i

u
Q Fq Q

q
ñ ñ ñ

ñ


ý ý

 ; 

�) , i
i

i

r u
Q F Q

q q
ñ ñ

ñ ñ

 
ý ý

  ; 

�) ,  i
i

i

r u
Q F Q

q q
ñ ñ

ñ ñ

 
ý ý 

  ; 

�) ,  i
i

i

r u
Q F Q

q q
ñ ñ

ñ ñ


ý ý

 . 

 

60. 'E?B6<S D46AB69E<S @9I4A<K9E>B= E<EF9@O E A4?B:9AAO@< A4 A99 <894?PAO@< 
E6S;S@< (CD<AJ<C 6<DFG4?PAOI C9D9@9M9A<=) 

�) 6<DFG4?PA4S D45BF4 6E9I C4EE<6AOI E<? A4 6<DFG4?PAOI C9D9@9M9A<SI 6E9I FBK9> 
E<EF9@O 8B?:A4 5OFP D46AB= AG?R; 

�) 6<DFG4?PA4S D45BF4 6E9I 4>F<6AOI E<? A4 6<DFG4?PAOI C9D9@9M9A<SI 6E9I FBK9> 
E<EF9@O 8B?:A4 5OFP D46AB= AG?R; 

�) 9E?< E<EF9@4 A4IB8<FES 6B 6A9LA9@ CBF9AJ<4?PAB@ CB?9, FB 6E9 u

qñ




 8B?:AO 5OFP 

D46AO@< AG?R. 
 

61. 'D46A9A<S �47D4A:4 8?S E<EF9@O E A4?B:9AAO@< A4 A99 <894?PAO@< E6S;S@< 
<@9RF 6<8 ( 1,2,..., sñ ý ): 

�) d T T
Q

dt q q
ñ

ñ ñ

 
 ý

  
; 



�) d T T
Q

dt q q
ñ

ñ ñ

 
 ý

  
; 

�) d T T
Q

dt q q
ñ

ñ ñ

 
 ý 

  
; 

�) d T T
Q

dt q q
ñ

ñ ñ

 
  ý

  
. 

 

62. (GA>J<S �47D4A:4 < GD46A9A<S �47D4A:4 E<EF9@O 6B 6A9LA9@ CBF9AJ<4?PAB@ 
CB?9 E A4?B:9AAO@< A4 A99 <894?PAO@< E6S;S@< <@99F 6<8 ( 1,2,..., sñ ý ): 

�) ,  0
d L L

L T u
dt q qñ ñ

 
ý   ý

  
; 

�) ,  0
d L L

L T u
dt q qñ ñ

 
ý   ý

  
; 

�) ,  0
d L L

L T u
dt q qñ ñ

 
ý   ý

  
; 

�) ,  0
d L L

L T u
dt q qñ ñ

 
ý   ý

  
. 

 

63. (GA>J<S �47D4A:4 E6S;4A4 E ;4>BA4@< EBID4A9A<S EBBFABL9A<S@<: 

�) ,   0
dpdL L

dt t dt

ñ
ý  ý


, 9E?< 0

L

qñ


ý


; 

�) ,   0
dpdL L

dt t dt

ñ
ý ý


, 9E?< 0
L

qñ





; 

�) ,   0
dpdL L

dt t dt

ñ
ý  ý


, 9E?< 0

L

qñ





; 

�) ,   0
dpdL L

dt t dt

ñ
ý ý


, 9E?< 0
L

qñ


ý


. 

 

64. "5B5M9AA4S QA9D7<S < B5B5M9AAO= <@CG?PE E6S;4AO E HGA>J<9= �47D4A:4 
EBBFABL9A<S@<: 

�) ,   
L L

E q L p
q q

ñ ñ
ñ ñ ñ

 
ý  ý

  ; 

�) ,   
L L

E q L p
q q

ñ ñ
ñ ñ ñ

 
ý  ý 

  ; 

�) ,   
L L

E q L p
q q

ñ ñ
ñ ñ ñ

 
ý   ý

  ; 

�) ,   
L L

E q L p
q q

ñ ñ
ñ ñ ñ

 
ý  ý

  . 

 

65. � >BAH<7GD4J<BAAB@ ( 1)s  -@9DAB@ CDBEFD4AEF69 B5B5M9AAOI >BBD8<A4F < 

6D9@9A< HGA>J<S 89=EF6<S 
2

1

( , , )
t

t

S L q q t dtñ ñý   

�) @4>E<@4?PA4 68B?P 89=EF6<F9?PAB7B C9D9@9M9A<S, 9E?< ( , , )L q q tñ ñ  – HGA>J<S 
�47D4A:4, G8B6?9F6BDSRM4S GD46A9A<S@ �47D4A:4; 

�) @<A<@4?PA4 68B?P 89=EF6<F9?PAB7B C9D9@9M9A<S, 9E?< ( , , )L q q tñ ñ  – HGA>J<S 
�47D4A:4, G8B6?9F6BDSRM4S GD46A9A<S@ �47D4A:4; 



�) 68B?P 89=EF6<F9?PAB7B C9D9@9M9A<S HGA>J<S 89=EF6<S A9 ;46<E<F BF HGA>J<<  
�47D4A:4 ( , , )L q q tñ ñ , G8B6?9F6BDSRM9= GD46A9A<S@ �47D4A:4. 

 

66. � H4;B6B@ 2s -@9DAB@ CDBEFD4AEF69 B5B5M9AAOI >BBD8<A4F < B5B5M9AAOI 
<@CG?PEB6 B5B5M9AA4S QA9D7<S ( , , )H H q p tñ ñý  (HGA>J<S �4@<?PFBA4, <?< 74@<?PFBA<4A). 
#D< QFB@ GD46A9A<S 86<:9A<S ;4C<EO64RFES 6 >4ABA<K9E>B= HBD@9 ( 1,2,..., sñ ý ): 

�) ,   
H H

p q
q p

ñ ñ
ñ ñ

 
ý  ý

 
; 

�) ,   
H H

p q
q p

ñ ñ
ñ ñ

 
ý ý

 
; 

�) ,   
H H

p q
q p

ñ ñ
ñ ñ

 
ýý ýý

 
; 

�) ,   
H H

p q
q p

ñ ñ
ñ ñ

 
ý  ý 

 
. 

 

67. "5B5M9AA4S >BBD8<A4F4 < HGA>J<S �47D4A:4 B8AB@9DAB7B 74D@BA<K9E>B7B 
BEJ<??SFBD4 <@9RF 6<8: 

�) x  E@9M9A<9 <; CB?B:9A<S D46AB69E<S, 
2 2

2 2

mx kx
L ý  ; 

�) x@4?B9 E@9M9A<9 <; CB?B:9A<S D46AB69E<S, 
2 2

2 2

mx kx
L ý  ; 

�) x – E@9M9A<9 <; CB?B:9A<S D46AB69E<S, 
2 2

2 2

mx kx
L ý  ; 

�) x@4?B9 E@9M9A<9 <; CB?B:9A<S D46AB69E<S, 
2 2

2 2

mx kx
L ý  . 

 

68. $9L9A<S@< GD46A9A<S >B?954A<= 2 0x x ý  S6?SRFES 
�) cos sinx A t B t ý  , < 0cos( )x a t ý  , < 0sin( )x a t ý  , < 1 2

i t i t
x C e C e

 ý  ; 

�) FB?P>B cos sinx A t B t ý  ; 

�) FB?P>B 0cos( )x a t ý  ; 

�) FB?P>B 0sin( )x a t ý  ; 

�) FB?P>B 1 2
i t i t

x C e C e
 ý  . 

 

69. �E?< A4 BEJ<??SFBD E K4EFBFB= EB5EF69AAOI >B?954A<= 0  89=EF6G9F 6A9LASS 
74D@BA<K9E>4S E<?4 E K4EFBFB=  , FB 6 E<EF9@9 A4DS8G E EB5EF69AAO@< A45?R84RFES < 
6OAG:89AAO9 >B?954A<S. #D< QFB@ 

�) EB5EF69AAO9 >B?954A<S E F9K9A<9@ 6D9@9A< ;4FGI4RF, BEF4RFES ?<LP 
6OAG:89AAO9 >B?954A<S, CD<K9@ CD< 0   4@C?<FG84 >B?954A<= 6B;D4EF49F 8B 
@4>E<@4?PAB7B ;A4K9A<S (D9;BA4AE), < H4;4 >B?954A<= EB6C4849F E H4;B= 6OAG:84RM9= 
E<?O; 

�) EBID4ASRFES EB5EF69AAO9 < 6OAG:89AAO9 >B?954A<S, CD<K9@ CD< 0   

4@C?<FG84 >B?954A<= 6B;D4EF49F 8B @4>E<@4?PAB7B ;A4K9A<S (D9;BA4AE), 4 H4;4 >B?954A<= 
E@9M49FES BFABE<F9?PAB H4;O 6OAG:84RM9= E<?O; 

�) EB5EF69AAO9 >B?954A<S E F9K9A<9@ 6D9@9A< ;4FGI4RF, BEF4RFES ?<LP 
6OAG:89AAO9 >B?954A<S, CD<K9@ CD< 0   4@C?<FG84 >B?954A<= 6B;D4EF49F 8B 
@4>E<@4?PAB7B ;A4K9A<S (D9;BA4AE), 4 H4;4 >B?954A<= E@9M49FES BFABE<F9?PAB H4;O 
6OAG:84RM9= E<?O; 



 

70. � >B?954F9?PAB= E<EF9@9 E s EF9C9AS@< E6B5B8O HGA>J<S �47D4A:4 
<@99F 6<8: 

�) 
, ,

1 1

2 2

s s

L m x x k x xñò ñ ò ñò ñ ò
ñ ò ñ ò

ý   ; 

�) 
, ,

1 1

2 2

s s

L m x x k x xñò ñ ò ñò ñ ò
ñ ò ñ ò

ý   ; 

�) 
, ,

1 1

2 2

s s

L m x x k x xñò ñ ò ñò ñ ò
ñ ò ñ ò

ý    ; 

�) 
, ,

1 1

2 2

s s

L m x x k x xñò ñ ò ñò ñ ò
ñ ò ñ ò

ý    . 

 

�F69FO 

 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

� � � � � � �� � � � 

11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 

� � � ��� � � � � � � 

21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 

� � � �� �� � � � � � 

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 

� � �� � � � � � � � 

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 

� � �� �� � �� � � � � 

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 

� � � � � � � � � �� 

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 

� � � � � � � � � � 

 

 


